ΠΑΡΑΓΩΓΟΙ  - 2ο ΜΕΡΟΣ  (§2.5-§2.10)
ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ

1.   Αν η f είναι παραγωγίσιμη στο 
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 και f (α)
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f (β),α, β 
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, α < β, τότε ισχύει f ΄(x) 
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0 για κάθε x
[image: image5.wmf]Î

(α, β).
2.   Αν η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη στο 
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 και x0
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, τότε για κάθε x
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 υπάρχει ξ
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      ώστε f (x) - f (x0) = f ΄(ξ) (x – x0).
3.   Αν η συνάρτηση f είναι συνεχής στο διάστημα [α, β] και παραγωγίσιμη στο διάστημα (α, β), τότε υπάρχει     ένα μόνο ξ
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(α, β) ώστε f (α) - f (β) = f ΄(ξ) (α - β).
4.   Αν μια συνάρτηση f είναι συνεχής στο διάστημα [α, β], παραγωγίσιμη στο διάστημα (α, β) και f (α) = f (β), τότε υ​πάρχει τουλάχιστον ένα σημείο x0 εσωτερικό του διαστήμα​τος [α, β], στο οποίο η εφαπτομένη του διαγράμματος της f είναι παράλληλη στον άξονα x ΄ x.
5.   Αν μια συνάρτηση f είναι συνεχής στο διάστημα [α, β] και παραγωγίσιμη στο διάστημα (α, β), τότε υπάρχει ένα τουλά​χιστον σημείο x0 
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 (α, β) στο οποίο η εφαπτομένη της Cf εί​ναι παράλληλη προς την ευθεία που διέρχεται από τα σημεία (α, f (α)), (β, f (β)).
6.   Αν f είναι μια πολυωνυμική συνάρτηση, τότε μεταξύ δύο ριζών της f, υπάρχει τουλάχιστον μια ρίζα της f ΄.

7.   Αν f πολυωνυμική συνάρτηση, τότε μεταξύ δύο διαδοχικών ριζών της f ΄, υπάρχει το πολύ μια ρίζα της f.

8.   Αν μια συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη στο διάστημα [α, β], τότε υπάρχει εφαπτομένη της Cf στο σημείο Α(x0, f (x0)), με x0
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 (α, β), με συντελεστή διεύθυνσης λ = 
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9.   Αν μια συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη στο διάστημα [α, β], τότε ισχύουν οι υποθέσεις του θεωρήματος μέσης τι​μής για την f.
10. Υπάρχουν συναρτήσεις για τις οποίες ισχύει το συμπέρα​σμα του θεωρήματος Rolle, χωρίς να ισχύουν (όλες) οι υπο​θέσεις του θεωρήματος.

11. Αν για μια συνάρτηση ισχύουν οι προϋποθέσεις του θεω​ρήματος του Fermat, τότε υπάρχει x0 ώστε η εφαπτομένη της Cf στο (x0, f (x0)) να είναι παράλληλη με τον άξονα x ΄ x.

12.  Αν f ΄ (x) = (x + 3) x2, τότε το x0 = - 3 είναι θέση τοπικού ελάχιστου.

13.  Για τη συνάρτηση f (x) = 3x2,  x∈[- 3, 2], υπάρχει μόνο ένα τοπικό ακρότατο.

14.  Για τη συνάρτηση f (x) = ημx, x∈R, υπάρχει τουλάχιστον ένα τοπικό ελάχιστο μεγαλύτερο από κάποιο τοπικό μέγιστο.

15.  Δίνεται μια συνεχής συνάρτηση f, με f ΄ (x) > 0  για  2 < x < 7. Αν f (3) = 5, τότε μπορεί να ισχύει f (5) = 4.

16.  Η συνάρτηση f (x) = ημx + 2εx , 0 < x < 
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 , παρουσιάζει τοπικό ελάχιστο στο x0 =
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17.  Αν f ΄ (x) =
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, τότε η f δεν μπορεί να έχει τοπικά ακρότατα.
18. Δίνονται οι συναρτήσεις f, g που είναι παραγωγίσιμες στο πεδίο ορισμού τους. Αν σ’ ένα σημείο x0 παρουσιάζουν και οι δυο τοπικό μέγιστο, τότε και η συνάρτηση f + g, εφόσον ορίζεται, θα παρουσιάζει τοπικό μέγιστο στο x0.
19.  Αν μια άρτια συνάρτηση έχει στο x0 τοπικό ελάχιστο, τότε στο - x0 θα έχει τοπικό μέγιστο.

20.  Αν για τη συνάρτηση f ισχύει f ΄(x)<0,  x
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,  τότε f (x) < 0,  x
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21.  Αν για τη συνάρτηση f που είναι παραγωγίσιμη στο 
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, ισχύει f ΄ (5) = 0, τότε η f παρουσιάζει τοπικό ακρότατο στο x0 = 5.

22.  Μια περιοδική συνάρτηση f μπορεί να έχει ένα μόνο τοπι​κό ακρότατο.

23.  Για τη συνάρτηση f (x) = 
[image: image20.wmf]1

x

 , x
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0, ισχύει f ΄(x) = 
[image: image22.wmf]2

1

x

-

 < 0 για κάθε x 
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0. Επομένως η f είναι γνησίως φθίνουσα στο 
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24.  Αν μια παραγωγίσιμη συνάρτηση f είναι γνησίως φθίνουσα στο 
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, τότε θα ισχύει f ΄(x) < 0.

25.  Αν για μια παραγωγίσιμη στο 
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 συνάρτηση f, ισχύει f ΄(x) = exημ4, τότε η f είναι γνησίως αύξουσα.

26.  Ένα τοπικό μέγιστο μιας συνάρτησης f, μπορεί να είναι μικρότερο από ένα τοπικό ελάχιστο της f.

27.  Μια συνάρτηση f μπορεί να έχει τοπικό ακρότατο και σε σημείο x0, στο οποίο δεν είναι συνεχής.

28.  Αν μια συνάρτηση f παρουσιάζει ακρότατο στο x0, τότε ισχύει f ΄(x0) = 0.

29.  Αν η παράγωγος μιας συνάρτησης είναι μηδέν σε ένα διάστημα Δ, τότε η συνάρτηση είναι σταθερή στο Δ.

30.  Αν στο εσωτερικό σημείο x0 του πεδίου ορισμού της f ισχύει ότι f ΄(x0)=0, τότε το x0 είναι τ. ακρότατο της f.

31.  Αν f ΄(x) = (x - 1)2, τότε το σημείο x0 = 1 είναι θέση τοπι​κού ακροτάτου της f.

32.  Αν f ΄(x) = |x - 1|, τότε το σημείο x0 = 1 είναι τοπικό ακρό​τατο της f.

33.  Αν f ΄(x) = x2 + 1, τότε η εξίσωση f (x) = 0 έχει το πολύ μια ρίζα.

34.  Αν f ΄(x) = x2 - 5x + 6, τότε η f είναι γνησίως φθίνουσα στο διάστημα [2, 3].

36.  Αν η συνάρτηση f είναι συνεχής στο [α, β], παραγωγίσιμη στο (α, β) με f (α) = f (β) και f ΄΄ (x) > 0, για κάθε x
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[α, β], τότε η εξίσωση f ΄(x) = 0 έχει μια μόνο ρίζα στο (α, β).

37.  Αν f ΄΄(x) = (x - 2)2, τότε η f έχει σημείο καμπής στο x0 = 2.

38.  Μια πολυωνυμική συνάρτηση 3ου βαθμού έχει οπωσδήπο​τε σημείο καμπής.

39.  Μια πολυωνυμική συνάρτηση 4ου βαθμού έχει τουλάχι​στον ένα σημείο καμπής.

40.  Αν μια συνάρτηση f είναι δυο φορές παραγωγίσιμη στο διάστημα Δ και η f είναι κυρτή στο Δ, 

       τότε f ΄΄(x)
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0 για κάθε x 
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Δ.

41.  Το σημείο Α (x0, f (x0)) είναι σημείο καμπής της f, όταν η f ΄΄ αλλάζει πρόσημο εκατέρωθεν  του x0.

42.  Η συνάρτηση f (x) = e-x είναι κυρτή στο
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.

43.  H ευθεία x = 2 είναι κατακόρυφη ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης της f (x) =
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44.  Η γραφική παράσταση της συνάρτησης f(x)=e-x έχει οριζόντια ασύμπτωτη στο -
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.
45.  Αν η συνάρτηση f είναι συνεχής στο
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 , τότε δεν έχει κατα​κόρυφη ασύμπτωτη.
46.  Η συνάρτηση f(x)=lnx έχει κατακόρυφη ασύμπτωτη την ευθεία  x = 0.
47.  
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