ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΑ ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΑ (§1.1-§1.3)
1. Αν για τα σημεία  Α, Β, Γ, Δ υπάρχει σημείο Ρ ώστε  
[image: image1.wmf]RA+RG=RB+RD
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να δειχθεί ΑΒΓΔ είναι παραλλ/γραμμο
2. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Να δειχθεί ότι υπάρχει μοναδικό σημείο Ρ τέτοιο ώστε   
[image: image2.wmf]530
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3. Αν 
[image: image3.wmf]5320

MA-MB-MG=
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 να δειχθεί ότι τα σημεία Α, Β, Γ είναι συνευθειακά
4. Αν 
[image: image4.wmf]22
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lKA+-lKB+l-KG=
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 να βρεθεί ο λ
[image: image5.wmf]Î
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, λ>0 ώστε τα σημεία Α, Β, Γ να είναι  συνευθειακά

5. Έστω Α, Β, Γ τρία σημεία του επιπέδου . Σε  κάθε σημείο Μ του επιπέδου αντιστοιχίζουμε  με  την συνάρτηση f το διάνυσμα 
[image: image6.wmf]f(M)32

=MA-MB+MG
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               α) Να προσδιορισθούν τα 
[image: image7.wmf]f(A)
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 , 
[image: image8.wmf]f(B)
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 , 
[image: image9.wmf]f()
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    β) Να δειχθεί ότι υπάρχει μοναδικό σημείο Ρ ώστε 
[image: image10.wmf]f()0

R=
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    γ) Να δειχθεί ότι για κάθε σημείο Μ του επιπέδου το 
[image: image11.wmf]f(M)
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 εκφράζεται συναρτήσει του 
[image: image12.wmf]M

R
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6. Έστω Α, Β, Γ τρία σημεία του επιπέδου και Β΄ το μέσο του ΑΓ. Σε  κάθε σημείο Μ του επιπέδου αντιστοιχίζουμε το διάνυσμα  
[image: image13.wmf]M

V3MA2MBM
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  . Να δειχθεί ότι :         α) 
[image: image14.wmf]A

V2BB
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                                                        β) 
[image: image15.wmf]MA
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      γ)  Υπάρχει μοναδικό σημείο G ώστε 
[image: image16.wmf]G
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      δ)  
[image: image17.wmf]M
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7. Αν τα 
[image: image18.wmf],,
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 είναι μη παράλληλα ανά δύο και τα 
[image: image19.wmf]2,

a-bg
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 συγγραμμικά και τα 
[image: image20.wmf]2,

a-gb
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 συγγραμμικά
    να δείξετε ότι και τα διανύσματα  
[image: image21.wmf]4,

b+ga
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 είναι συγγραμμικά
8. Σε τυχαίο σημείο Μ του επιπέδου ενός τριγώνου ΑΒΓ αντιστοιχίζουμε το διάνυσμα    
[image: image22.wmf]M

VMAMB2M
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    Nα δειχθεί ότι το 
[image: image23.wmf]M

V
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 διέρχεται από σταθερό σημείο 

9. Στις πλευρές  ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ τριγώνου ΑΒΓ κινούνται τα σημεία Α1 , Α2 , Α3 ξεκινώντας ταυτόχρονα από τις κορυφές Α, Β, Γ με ταχύτητες 
[image: image24.wmf]1
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 , 
[image: image25.wmf]2
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  , 
[image: image26.wmf]3
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 (λ>0).Να δειχθεί ότι τα τρίγωνα  ΑΒΓ 

    και Α1 Α2 Α3  έχουν το ίδιο κέντρο βάρους
10. Αν τα 
[image: image27.wmf]α και β
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 όχι συγγραμμικά διανύσματα τότε δείξτε ότι και τα 
[image: image28.wmf]v,u
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δεν είναι συγγραμμικά διανύσματα  όπου 
[image: image29.wmf]u3
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11. Αν για τα διανύσματα 
[image: image30.wmf],,
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 ισχύει 
[image: image31.wmf]230,,
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12. Αν για τα Ο, Μ, Α, Β, Γ  ισχύει η σχέση   
[image: image32.wmf]ΟΑ+3ΜΑ=2ΜΟ+ΜΓ+3ΟΒ
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    ν.α.ο. τα  Α ,Β , Γ είναι συνευθειακά
13. Δίνονται τα μη συνευθειακά σημεία Α, Β, Γ. Δείξτε ότι:

      α)Αν Μ τυχαίο σημείο του επιπέδου το διάνυσμα  
[image: image33.wmf]235

MA+MB-MG
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 είναι ανεξάρτητο του Μ 
      β)Δεν υπάρχει σημείο Κ ώστε να ισχύει 
[image: image34.wmf]235

KA+KB=KG
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14. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και Δ, Ε τα μέσα των πλευρών του ΑΒ, ΑΓ αντίστοιχα. Αν ισχύει 
[image: image35.wmf]xAy

AM=D+AE
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      με  x+y=2 να δείξετε ότι:       α) 
[image: image36.wmf]//
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       β) Τα σημεία Μ, Β, Γ είναι συνευθειακά

15. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και οι  κ, λ, μ 
[image: image37.wmf]Î
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 ώστε κ+λ+μ=0. Να δειχθεί ότι για οποιοδήποτε σημείο Μ του επιπέδου το διάνυσμα  
[image: image38.wmf]kMA+lMB+mMG
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 είναι σταθερό 
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