ΒΑΣΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΑ ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΑ (§1.1-§1.3)
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 Άσκηση 1  (Ταυτιζόμενα σημεία )

Δίνονται τα σημεία Α, Β, Γ, Δ, ώστε  
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. 
Να δείξετε ότι τα σημεία  Α, Β συμπίπτουν
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Άσκηση 2 (Απόδειξη διανυσματικής σχέσης )
Θεωρούμε κύκλο (Ο,ρ) και τις κάθετες χορδές του ΑΒ, ΓΔ 
που τέμνονται στο Μ. Να δειχθεί ότι 
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Άσκηση  3 (Προσδιορισμός – κατασκευή σημείου)
Σε τρίγωνο ΑΒΓ να βρεθεί σημείο Ρ του επιπέδου  αυτού 

τέτοιο ώστε  
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Άσκηση 4  (Μοναδικότητα σημείου)
Εστω τα σημεία Α, Β, Γ  και οι πραγματικοί αριθμοί α, β, γ 
ώστε α+β+γ
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0. Δείξτε ότι υπάρχει μοναδικό σημείο Μ τέτοιο 
 ώστε 
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Άσκηση 5  (Ανεξαρτησία παραστάσεων) 
Για τα σημεία Α, Β, Γ και τους α, β, γ 
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 με α+β+γ=0 να 
δείξετε ότι το διάνυσμα  
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 είναι σταθερό  (ανεξάρτητο του G)
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Άσκηση 6   (Συνευθειακά  σημεία)
Aν για το σημείο Ρ ισχύει 3
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τότε τα σημεία  Ρ, Β, Γ είναι συνευθειακά.
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Άσκηση 7  (Παράλληλα διανύσματα)
Αν τα 
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 είναι μη παράλληλα ανά δύο και ισχύει 
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  και 
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 να δειχθεί:   
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Άσκηση  8[image: image35.wmf]·

  (Γεωμετρικοί τόποι)
Αν Α, Β, Γ σταθερά σημεία να βρεθεί ο γεωμ. τόπος των 

σημείων Μ του επιπέδου για τα οποία είναι: 
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Άσκηση  9
Αν Α, Β, Γ σταθερά σημεία να βρεθεί ο γεωμ. τόπος των  σημείων Μ του επιπέδου για τα οποία είναι: 
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Άσκηση 10  (Διανυσματικές εξισώσεις)                
Αν Α, Β, Γ, Δ, σημεία του επιπέδου τέτοια ώστε
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 να λυθεί η εξίσωση  
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Άσκηση 11
Σε τρίγωνο ΑΒΓ , ΑΔ η διάμεσος. Να λυθεί  ως προς x,y η εξίσωση: 
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Άσκηση 12 (Ανισοτικές σχέσεις μέτρων) 
Αν για τα διανύσματα 
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 ισχύει 
[image: image20.wmf]0

abg

++=

urrrr

 και

[image: image21.wmf]3412

abg

==

urrr

, να δείξετε ότι τα 
[image: image22.wmf],,

abg

urrr

έχουν ίδια διεύθυνση
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Άσκηση 13
Αν 
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 μοναδιαίο διάνυσμα να δειχθεί ότι 
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Άσκηση 14[image: image39.wmf]Î
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   (Διανυσματικά συστήματα)

Να λυθεί το σύστημα 
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  όπου  
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γνωστά διανύσματα
►Για να δείξουμε ότι τα σημεία Μ, Ν συμπίπτουν:


α) Δείχνουμε ότι � EMBED Equation.DSMT4  ���	 ή


β) Θεωρώντας σημείο Ο σαν αρχή δείχνουμε  � EMBED Equation.DSMT4  ���	





►Για να δείξουμε μία διανυσματική σχέση εκφράζουμε κάποια διανύσματα σαν άθροισμα ή διαφορά άλλων διανυσμάτων. Μετά χρησιμοποιώντας ιδιότητες των πράξεων καταλήγουμε στο ζητούμενο 





►Για να προσδιορίσουμε ένα σημείο Μ με γνωστή ιδιότητα , χρησιμοποιούμε την μέθοδο των διανυσματικών ακτίνων. Προς τούτο εκλέγουμε ένα σταθερό σημείο Ο για αρχή και εκφράζουμε το διάνυσμα � EMBED Equation.DSMT4  ���(την διανυσματική ακτίνα ) συναρτήσει γνωστών διανυσμάτων . Το σημείο έχει προσδιορισθεί





► Ανεξάρτητες διανυσματικές  παραστάσεις  f(M): 


α) Παίρνουμε ένα άλλο σημείο Μ΄ και δείχνουμε f(M)=f(Μ΄)          ή


β) Κάνοντας χρήση των διανυσματικών ακτίνων 


του Μ , αναλύουμε την παράσταση f(M) 


και την βγάζουμε σταθερή





►Για να δείξουμε ότι τρία σημεία Α, Β, Γ είναι συνευθειακά αρκεί να δείξουμε ότι  π.χ.� EMBED Equation.DSMT4  ��� Αυτό σημαίνει ότι τα διανύσματα � EMBED Equation.DSMT4  ��� είναι παράλληλα και αφού έχουν κοινό σημείο το Α , τα τρία σημεία Α, Β, Γ είναι συνευθειακά





►Για την εύρεση ενός γεωμ. τόπου θα δίνεται μία σχέση που ικανοποιούν τα σημεία Μ του γεωμ. τόπου. Με χρήση διανυσματικών ακτίνων μετετρέπουμε την σχέση στην μορφή 


� EMBED Equation.DSMT4  ���� EMBED Equation.DSMT4  ���     (οπότε ο τόπος είναι κύκλος (Ο,ρ)          ή


� EMBED Equation.DSMT4  ���� EMBED Equation.DSMT4  ���  (οπότε ο τόπος είναι ευθεία ε//� EMBED Equation.DSMT4  ��� που διέρχεται από το Α





►Οι διανυσματικές εξισώσεις είναι διανυσματικές σχέσεις που έχουν άγνωστο διάνυσμα � EMBED Equation.DSMT4  ��� ή άγνωστο  x� EMBED Equation.DSMT4  ���


Συνήθως λύνονται αφού μετα τραπούν στη μορφή � EMBED Equation.DSMT4  ���                          ή


� EMBED Equation.DSMT4  ���





►Με την τριγωνική ανισότητα � EMBED Equation.DSMT4  ���


δείχνουμε σχέσεις ανισότητας που αναφέρονται στα μέτρα διανυσμάτων


Μπορούμε ακόμη να εξετάσουμε αν δύο διανύσματα είναι ομόρροπα  ή αντίροπα





►Για τα διανυσματικά συστήματα (οι άγνωστοι είναι διανύσματα), χρησιμοποιούμε τις γνωστές παραδοσιακές μεθόδους





►Η μοναδικότητα ενός σημείου Μ προκύπτει αφού προσδιορίσουμε την διανυσματική του ακτίνα � EMBED Equation.DSMT4  ���, δηλαδή την γράψουμε σαν γραμμικό συνδυασμό δύο μη παραλλήλων διανυσμάτων. Αυτό όμως γίνεται κατά μοναδικό τρόπο, άρα και το σημείο είναι μοναδικό  





► Από τις δοσμένες σχέσεις παραλληλίας ζητείται μια σχέση διανυσμάτων:


Εφαρμόζουμε την συνθήκη παραλληλίας διανυσμάτων  και βρίσκουμε τις παραμέτρους λ , μ  ….





►Τριγωνική ανισότητα με αυξομείωση των  όρων της
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