ΘΕΩΡΗΜΑΤΑ ΔΙΧΟΤΟΜΩΝ – ΑΠΟΛΛΩΝΙΟΣ ΚΥΚΛΟΣ (§7.8 – § 7.9)
	Θεώρημα εσωτερικής διχοτόμου τριγώνου

Η διχοτόμος μιας γωνίας τριγώνου διαιρεί  την απέναντι πλευρά εσωτερικά σε λόγο ίσο με το λόγο των προσκείμενων πλευρών. Δηλαδή αν ΑΔ  διχοτόμος  του ΑΒΓ  ισχύει     
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 Τα τμήματα ΔΒ και ΔΓ υπολογίζονται από τους τύπους
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Απόδειξη
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Παρατήρηση   Ισχύει και το αντίστροφο, δηλαδή
Αν το Δ είναι σημείο της πλευράς ΒΓ τριγώνου ΑΒΓ και ισχύει    
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,  τότε η ΑΔ  είναι διχοτόμος του.

Aπόδειξη
	Θεώρημα εξωτερικής διχοτόμου τριγώνου

Η διχοτόμος μιας εξωτερικής γωνίας τριγώνου διαιρεί  την απέναντι πλευρά εξωτερικά σε λόγο ίσο με το λόγο των προσκείμενων πλευρών.

Δηλαδή αν ΑΕ εξωτερική διχοτόμος  του ΑΒΓ θα ισχύει  
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Τα τμήματα ΕΒ και ΕΓ υπολογίζονται από τους τύπους
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Απόδειξη
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Παρατήρηση   Ισχύει και το αντίστροφο, δηλαδή
Αν το Δ είναι σημείο της προέκτασης της πλευράς ΒΓ τριγώνου ΑΒΓ και ισχύει    
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,  τότε η ΑΔ  είναι εξωτερική διχοτόμος του.

Απόδειξη
	Διχοτόμοι και αρμονικά συζυγή
Αν ΑΔ , ΑΕ η εσωτερική και εξωτερική διχοτόμος του τριγώνου ΑΒΓ, τότε τα ίχνη Δ , Ε αυτών είναι συζυγή αρμονικά ως προς τις κορυφές Β και Γ του τριγώνου ΑΒΓ
δηλαδή                                
[image: image15.wmf]ΔΒΕΒ

=

ΔΓΕΓ


(ως συνέπεια των ισοτήτων   
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	Ο Απολλώνιος  κύκλος
Ο γεωμετρικός τόπος των σημείων των οποίων οι αποστάσεις από 

δύο σταθερά Α , Β σημεία του επιπέδου έχουν γνωστό λόγο  
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 είναι ο κύκλος διαμέτρου ΓΔ , όπου τα σημεία Γ , Δ  είναι αυτά 

που χωρίζουν το ΑΒ εσωτερικά και εξωτερικά σε λόγο 
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