ΕΓΓΕΓΡΑΜΜΕΝΑ - ΠΕΡΙΓΕΓΡΑΜΜΕΝΑ ΤΕΤΡΑΠΛΕΥΡΑ (§6.5 , §6.6)
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Εγγεγραμμένο τετράπλευρο: Λέγεται το τετράπλευρο που οι κορυφές του είναι σημεία του ίδιου κύκλου
(Ο κύκλος αυτός λέγεται περιγεγραμμένος στο τετράπλευρο)
π.χ. το  τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι εγγεγραμμένο στον κύκλο (Ο , R)
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Εγγράψιμο τετράπλευρο: Λέγεται το τετράπλευρο για το οποίο υπάρχει κύκλος που να διέρχεται από τις κορυφές του
(Στο εγγράψιμο τετράπλευρο ο κύκλος δεν είναι σχεδιασμένος)
π.χ. το  ΑΒΓΔ είναι εγγράψιμο τετράπλευρο(δεν φαίνεται ο κύκλος)
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Περιγεγραμμένο τετράπλευρο: Λέγεται το τετράπλευρο που οι πλευρές του εφάπτονται στον ίδιο κύκλο
(Ο κύκλος αυτός λέγεται εγγεγραμμένος στο τετράπλευρο)

π.χ. το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι περιγεγραμμένο στον κύκλο (Ο , ρ)
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 Περιγράψιμο τετράπλευρο: Λέγεται το τετράπλευρο για το οποίο υπάρχει κύκλος που να εφάπτεται στις πλευρές του
(Στο περιγράψιμο τετράπλευρο ο κύκλος δεν είναι σχεδιασμένος)

π.χ.το ΑΒΓΔ είναι περιγράψιμο τετράπλευρο(δεν φαίνεται ο κύκλος)
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Ιδιότητες εγγεγραμμένου τετραπλεύρου
Ένα τετράπλευρο ΑΒΓΔ που είναι εγγεγραμμένο σε κύκλο (Ο,R) έχει τις ακόλουθες ιδιότητες:
	i) Οι απέναντι γωνίες του είναι παραπληρωματικές.
(Δηλ. αν ΑΒΓΔ εγγεγραμμένο τότε  
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Απόδειξη
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	ii) Kάθε πλευρά του φαίνεται από τις απέναντι κορυφές υπό ίσες γωνίες.
(Δηλ. αν ΑΒΓΔ εγγεγραμμένο τότε  
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	iii) Κάθε γωνία ενός εγγεγραμμένου τετραπλεύρου ισούται με την απέναντι εξωτερική γωνία του.
(Δηλ. αν ΑΒΓΔ εγγεγραμμένο τότε  
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Κριτήρια για εγγράψιμα τετράπλευρα
Για να εξετάσουμε αν τέσσερα σημεία είναι ομοκυκλικά αρκεί να δείξουμε ότι το τετράπλευρο που ορίζουν είναι εγγράψιμο σε κύκλο. Κάθε μια από τις παρακάτω προτάσεις αποτελεί και ένα κριτήριο για να είναι ένα τετράπλευρο εγγράψιμο σε κύκλο.
	i)Αν σε ένα τετράπλευρο δύο απέναντι γωνίες του είναι παραπληρωματικές τότε αυτό είναι εγγράψιμο.

(Δηλ. αν στο ΑΒΓΔ  ισχύει  
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 τότε  ΑΒΓΔ εγγράψιμο) 

Απόδειξη
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	ii)Αν σε ένα τετράπλευρο μία πλευρά του φαίνεται από τις απέναντι κορυφές υπό ίσες γωνίες τότε αυτό είναι εγγράψιμο. 
(Δηλ. αν στο ΑΒΓΔ  ισχύει  
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	iii)Αν σε τετράπλευρο μία γωνία του ισούται με την απέναντι εξωτερική γωνία τότε αυτό είναι εγγράψιμο.

(Δηλ. αν στο ΑΒΓΔ  ισχύει  
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Απόδειξη
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Ιδιότητες περιγεγραμμένου τετραπλεύρου

Ένα τετράπλευρο ΑΒΓΔ που είναι περιγεγραμμένο σε κύκλο (Ο,ρ) έχει τις ακόλουθες ιδιότητες:

	(i) Οι διχοτόμοι των γωνιών του διέρχονται από το ίδιο σημείο, το οποίο είναι το κέντρο του εγγεγραμμένου κύκλου.

(Δηλ. αν ΑΒΓΔ περιγεγραμμένο στον κύκλο (Ο,ρ) τότε οι διχοτόμοι 
των γωνιών του 
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	(ii) Τα αθροίσματα των απέναντι πλευρών του είναι ίσα.

(Δηλ. αν ΑΒΓΔ περιγεγραμμένο στον κύκλο (Ο,ρ) τότε ισχύει ΑΒ+ΓΔ=ΑΔ+ΒΓ)
	


Κριτήρια για περιγράψιμα τετράπλευρα

Ένα τετράπλευρο είναι περιγράψιμο σε κύκλο αρκεί να ισχύει μία από τις ακόλουθες προτάσεις :

	 (i) Οι διχοτόμοι των γωνιών του διέρχονται από το ίδιο σημείο.

(Δηλ. αν στο ΑΒΓΔ οι διχοτόμοι των γωνιών του 
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 διέρχονται από το ίδιο σημείο Ο τότε  ΑΒΓΔ περιγράψιμο) 
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	(ii) Τα αθροίσματα των απέναντι πλευρών του είναι ίσα.
(Δηλ.αν στο ΑΒΓΔ είναι ΑΒ+ΓΔ=ΑΔ+ΒΓ τότε ΑΒΓΔ περιγράψιμο)
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