ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ ΤΩΝ ΠΑΡΑΛΛΗΛΟΓΡΑΜΜΩΝ ΣΤΑ ΤΡΙΓΩΝΑ  (§5.6, §5.7 ,§5.8)
Τμήμα με άκρα τα μέσα πλευρών τριγώνου
	
[image: image1.wmf]·

Το ευθύγραμμο τμήμα που ενώνει τα μέσα των δύο πλευρών τριγώνου είναι παράλληλο της την Τρίτη πλευρά και ίσο με το μισό της.
(Δηλαδή αν στο τρίγ. ΑΒΓ τα Δ , Ε είναι τα μέσα των ΑΒ , ΑΓ  τότε  ΔΕ||ΒΓ και ΔΕ=
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Ευθεία διερχόμενη από το μέσο πλευράς τριγώνου 
	
[image: image4.wmf]·

Αν από το μέσο μιας πλευράς ενός τριγώνου φέρουμε ευθεία παράλληλη προς μια πλευρά του,τότε η ευθεία αυτή διέρχεται απ’ το μέσο της τρίτης πλευράς του.
(Δηλαδή αν στο τρίγ. ΑΒΓ , Δ είναι μέσο της ΑΒ και ΔΕ||ΒΓ ,  τότε Ε είναι μέσο της ΑΓ)
Απόδειξη
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Τμήματα ευθειών οριζόμενα από παράλληλες
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Αν τρεις (τουλάχιστον) παράλληλες ευθείες ορίζουν σε μία ευθεία ίσα τμήματα, θα ορίζουν ίσα τμήματα και σε κάθε άλλη ευθεία που τις τέμνει.
(Δηλαδή αν οι παράλληλες ε1 , ε2 , ε3 ορίζουν στην δ1 τα ίσα τμήματα ΑΒ , ΒΓ τότε θα ορίζουν και στην δ2 ίσα τμήματα ΔΕ , ΕΖ )
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Μέσα πλευρών τετραπλεύρου
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Τα μέσα των πλευρών ενός τετραπλεύρου είναι κορυφές παραλληλογράμου.

(Δηλ. αν Ε, Ζ, Η, Θ είναι τα μέσα των πλευρών του ΑΒΓΔ , τότε το ΕΖΗΘ είναι παρ/μο).
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Μεσοπαράλληλος δύο ευθειών
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Ο γεωμετρικός τόπος των σημείων του επιπέδου που ισαπέχουν από δύο παράλληλες ευθείες ε1 και  ε2 είναι μία ευθεία ε παράλληλη προς τις ε1 και ε2, η οποία διέρχεται από το μέσο της απόστασης των δύο αυτών ευθειών
Η ευθεία ε λέγεται μεσοπαράλληλος των ε1 και ε2.
(Δηλ αν η ευθεία ε διέρχεται από το μέσο Κ της απόστασης ΑΒ των ε1 , ε2  και ε || ε1 , ε2  τότε  κάθε σημείο της  ε   ισαπέχει από τις ε1 , ε2 )
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Το βαρύκεντρο του τριγώνου
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Οι διάμεσοι ενός τριγώνου διέρχονται από το ίδιο σημείο του οποίου η απόσταση από κάθε κορυφή είναι τα  
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του μήκους της αντίστοιχης διαμέσου. 

Το σημείο Θ, στο οποίο τέμνονται οι διάμεσοι του ΑΒΓ, λέγεται βαρύκεντρο (ή κέντρο βάρους) του τριγώνου.
Δηλαδή
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 Οι διάμεσοι ΑΔ, ΒΕ, ΓΖ του τριγ. ΑΒΓ διέρχονται από το ίδιο σημείο Θ
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 Είναι:  
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QA=AD

,     
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Το ορθόκεντρο του τριγώνου
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Οι φορείς των υψών ενός τριγώνου διέρχονται από το ίδιο σημείο. 
Το σημείο Η, στο οποίο τέμνονται οι φορείς των υψών του ΑΒΓ, λέγεται ορθόκεντρο του τριγώνου
(Δηλ. τα ύψη ΑΔ , ΒΕ , ΓΖ του ΑΒΓ  διέρχονται από το ίδιο σημείο Η)
Απόδειξη
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Ορθοκεντρική τετράδα
	
[image: image23.wmf]·

Οι κορυφές Α, Β, Γ, τριγώνου ΑΒΓ και το ορθόκεντρό του Η αποτελούν ορθοκεντρική τετράδα, δηλαδή κάθε ένα από αυτά τα σημεία είναι το ορθόκεντρο του τριγώνου, που ορίζεται από τα άλλα 3 σημεία.
Απόδειξη
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