ΑΝΙΣΟΤΙΚΕΣ ΣΧΕΣΕΙΣ ΤΡΙΓΩΝΩΝ KAI ΣΥΝΕΠΕΙΕΣ ΑΥΤΩΝ (§3.10 -§3.13) 
	ΘΕΩΡΗΜΑ 1.  (Σχέση εξωτερικής και απέναντι γωνίας )

Κάθε εξωτερική γωνία ενός τριγώνου είναι μεγαλύτερη από καθεμία από τις απέναντι γωνίες του τριγώνου.
Δηλαδή στο τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει:     
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Απόδειξη
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	ΘΕΩΡΗΜΑ 2.   (Ανισοτικές σχέσεις πλευρών και γωνιών στο ίδιο τρίγωνο)

Σε κάθε τρίγωνο απέναντι από άνισες πλευρές βρίσκονται όμοια άνισες γωνίες και αντίστροφα.
Δηλαδή στο τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει: Αν  
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Απόδειξη
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	ΘΕΩΡΗΜΑ 3.  (Τριγωνική ανισότητα)
Κάθε πλευρά τριγώνου είναι μικρότερη από το άθροισμα των δύο άλλων και μεγαλύτερη από τη διαφορά τους.
Δηλαδή στο τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει:     β – γ < α  < β + γ  ,  με   β
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και ανάλογα για τις  πλευρές  β , γ
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Σημαντικά  πορίσματα 
1α) Κάθε τρίγωνο έχει το πολύ μια ορθή γωνία  ή  μια αμβλεία. γωνία . 
1β) Το άθροισμα δύο γωνιών κάθε τριγώνου είναι μικρότερο των 180°.
2α) Αν μια γωνία ενός τριγώνου είναι ορθή ή αμβλεία, τότε η απέναντι πλευρά της είναι η  μεγαλύτερη του  τριγώνου.
2β) Αν ένα τρίγωνο έχει δύο γωνίες ίσες, τότε είναι ισοσκελές.
2γ) Αν ένα τρίγωνο έχει και τις τρεις γωνίες του ίσες, τότε είναι ισόπλευρο.
	3) Κάθε χορδή κύκλου είναι μικρότερη ή ίση της διαμέτρου

	[image: image11.emf]-3-2-1 1 2 3 4 -11

-10

-9

-8

-7

-6

-5

-4

-3

-2

-1

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 A BΓ Μ Δ Α

Β

Γ

Ο

ρ

ρ




Σημαντικές εφαρμογές
	1) Αν Μ είναι ένα εσωτερικό σημείο ενός τριγώνου ΑΒΓ θα ισχύει:
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 ΜΒ + ΜΓ < ΑΒ+ΑΓ.

Απόδειξη
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	2) Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρές ίσες και τις περιεχόμενες γωνίες άνισες, τότε και οι τρίτες πλευρές  θα είναι όμοια άνισες 
και αντίστροφα                                    Δηλαδή στα τρίγωνα του σχήματος:
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  Αν ΑΒ=Α΄Β΄ , ΑΓ=Α΄Γ΄ & 
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 τότε   ΒΓ > Β΄Γ΄
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 Αν ΑΒ=Α΄Β΄ , ΑΓ=Α΄Γ΄  & ΒΓ > Β΄Γ΄ τότε  
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Κάθετες και πλάγιες ευθείες

	Αν έχουμε μια ευθεία ε, ένα σημείο Α εκτός αυτής και φέρουμε την κάθετη ευθεία δ στην ε που διέρχεται από το Α τότε:
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 Το σημείο Κ που η ευθεία δ τέμνει την ε λέγεται 

    προβολή του Α στην ε     ή      ίχνος της δ πάνω στην ε

    Το κάθετο τμήμα  ΑΚ λέγεται και απόσταση του Α από την ε
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 Οποιαδήποτε άλλη ευθεία  ζ  που διέρχεται από το Α λέγεται πλάγια
    Το σημείο Β στο οποίο τέμνει η πλάγια ζ την ε λέγεται και αυτό

    ίχνος της ζ πάνω στην ε

    Το τμήμα ΑΒ είναι ένα πλάγιο τμήμα  από το Α στην ε 
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Ιδιότητες των πλαγίων τμημάτων
	1. Αν δύο πλάγια τμήματα είναι ίσα, τότε τα ίχνη τους ισαπέχουν από το ίχνος της καθέτου ( και αντίστροφα)
Απόδειξη
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	2. Αν από ένα σημείο φέρουμε ένα κάθετο και ένα πλάγιο τμήμα σε μια ευθεία, το κάθετο είναι μικρότερο από το πλάγιο.                                                 (Δηλαδή στο διπλανό σχήμα είναι ΑΚ<ΑΒ)
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	3. Αν από ένα σημείο φέρουμε δύο άνισα πλάγια τμήματα σε μια ευθεία, τότε και τα ίχνη τους απέχουν ομοίως άνισα από το ίχνος του καθέτου τμήματος προς την ευθεία.

(Δηλαδή στο διπλανό σχήμα  ΑΒ<ΑΓ  και  ΒΚ<ΓΚ)
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	Σημαντική εφαρμογή

Οι αποστάσεις ενός σημείου από τα άκρα ευθυγράμμου τμήματος όταν δεν ανήκει στην μεσοκάθετό του είναι άνισες. 

Η μικρότερη απόσταση είναι από το άκρο εκείνο με το οποίο ανήκει στο ίδιο ημιεπίπεδο από αυτά που ορίζει η μεσοκάθετος του τμήματος.

(Δηλαδή στο διπλανό σχήμα  ΜΒ<ΜΑ)

Απόδειξη
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