ΓΕΩΜΕΤΡΙΚΟΙ ΤΟΠΟΙ ΣΤΟ ΕΠΙΠΕΔΟ (§3.7)
Ορισμός

Γεωμετρικός τόπος: λέγεται ένα σύνολο σημείων του επιπέδου που έχουν μια κοινή χαρακτηριστική ιδιότητα.
Σχόλιο 1:  Ο παραπάνω ορισμός σημαίνει ότι οποιοδήποτε σύνολο σημείων που έχουν ένα χαρακτηριστικό γνώρισμα  μπορεί να θεωρηθεί ως γεωμετρικός τόπος. Το γνώρισμα αυτό χαρακτηρίζει τα σημεία του γεωμετρικού τόπου και μόνον αυτά. 

Οι βασικοί γεωμετρικοί τόποι του επιπέδου είναι :
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Ο κύκλος
   Ο γεωμετρικός τόπος των σημείων Μ του επιπέδου που απέχουν από ένα σημείο Ο απόσταση ίση με ρ , είναι ο κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ .
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Η μεσοκάθετος ευθυγράμμου τμήματος 

    Ο γεωμετρικός τόπος των σημείων  Μ  του επιπέδου που ισαπέχουν από τα άκρα ενός ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ , είναι η μεσοκάθετος  ε  του τμήματος ΑΒ.
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Η διχοτόμος γωνίας
   Ο γεωμετρικός τόπος των σημείων  Μ του επιπέδου που ισαπέχουν από τις πλευρές μιας γωνίας  x
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O

y, είναι η διχοτόμος Οδ  της γωνίας.
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Εκτός των παραπάνω γεωμετρικών τόπων υπάρχουν και άλλοι δευτερεύοντες  γ.τ. όπως:
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 Η μεσοπαράλληλος 

       Ο  γεωμετρικός τόπος των σημείων  Μ  του επιπέδου που ισαπέχουν από δύο παράλληλες ευθείες ε1 και ε2 , είναι η μεσοπαράλληλος  ευθεία ε  των ε1 και ε2  .
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 Δύο παράλληλες ευθείες 

      Ο  γεωμετρικός τόπος των σημείων  Μ  του επιπέδου που απέχουν σταθερή απόσταση ίση με λ από μία ορισμένη ευθεία  ε , είναι δύο παράλληλες ευθείες  ε1 και ε2  εκατέρωθεν της ε .
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* Τόξο που δέχεται ορισμένη γωνία  

       Ο γεωμετρικός τόπος των  σημείων  Μ του επιπέδου τα οποία βλέπουν ένα ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ με ορισμένη γωνία φ , είναι δύο ίσα κυκλικά τόξα  
[image: image13.wmf]¼

AKB

 και 
[image: image14.wmf]¼

ALB

 που έχουν χορδή την ΑΒ και δέχονται εγγεγραμμένη γωνία ίση με την φ .
	[image: image15.emf]-3-2-11 2 3 4

-11

-10

-9

-8

-7

-6

-5

-4

-3

-2

-1

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 A

B

K

Λ

φ

φ

Μ

Μ



άτιτλο-g0



-3-2-11234-11-10-9-8-7-6-5-4-3-2-11234567891011ABKΛφφΜΜ



άτιτλο-g0




Σχόλιο 2: Συνήθως θεωρούμε ένα σημείο Μ του γεωμετρικού τόπου ως κινητό σημείο, οπότε καθώς αυτό κινείται διαγράφει (παράγει) τον γεωμετρικό τόπο.
Σχόλιο 3: *Η έννοια του γεωμετρικού τόπου επεκτείνεται και για τα σημεία του χώρου. Έτσι μπορούμε να  ορίσουμε ανάλογα γεωμετρικούς τόπους στο χώρο όπως π.χ. : 
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 *Η σφαίρα με κέντρο Ο και ακτίνα ρ είναι ο γεωμετρικός τόπος των σημείων του χώρου τα οποία απέχουν σταθερή απόσταση ίση με ρ από ένα σταθερό σημείο Ο.
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 *Το μεσοκάθετο επίπεδο Π του ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ είναι ο γεωμετρικός τόπος των σημείων του χώρου τα οποία  ισαπέχουν από τα άκρα Α , Β του τμήματος.
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Γενική οδηγία για τις ασκήσεις: Στα προβλήματα γ.τ. θα δίνεται μια ιδιότητα των σημείων Μ του γ.τ. και θα πρέπει να εντοπίσουμε μια νέα ιδιότητα των σημείων Μ που να μας οδηγεί σε κάποιον από τους γνωστούς γεωμ. τόπους.
Άσκηση 1
Δίνονται δύο ίσοι κύκλοι με κέντρα Ο και Κ και ακτίνα ρ. Να βρεθεί ο γεωμετρικός τόπος των σημείων από τα οποία μπορούμε να φέρουμε ίσα εφαπτόμενα τμήματα προς τους δύο κύκλους.
	Λύση
	Σχήμα
	Πώς εργαζόμαστε
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	i) Θεωρούμε ένα σημείο Μ που έχει την ιδιότητα του προβλήματος.
ii) Με βάση την χαρακτηριστι- κή ιδιότητα προσπαθούμε να αποδείξουμε ότι το σημείο Μ έχει μια από τις ιδιότητες των γνωστών γ.τ.

iii) Τότε το Μ θα ανήκει σε μία από τις γνωστές γραμμές την οποία και κατασκευάζουμε. 
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	Αντίστροφα

iv) Παίρνουμε ένα τυχαίο σημείο Ν της γραμμής που κα- κατασκευάσαμε και προσπα- θούμε να δείξουμε ότι έχει την ιδιότητα του ζητούμενου γεωμετρικού τόπου.

v) Αν αυτό συμβαίνει τότε η γραμμή που βρήκαμε είναι ο ζητούμενος γ.τ.


Άσκηση 2
Δίνεται κύκλος (Ο , ρ). Να βρεθεί ο γεωμετρικός τόπος των σημείων των κύκλων που έχουν ακτίνα ίση με ένα γνωστό ευθύγραμμο τμήμα  α  και εφάπτονται εξωτερικά στον κύκλο (Ο , ρ)
Άσκηση 3
Δίνονται τρία σημεία Α, Β, Γ με ΑΒ<ΑΓ. Να βρεθεί ο γ.τ. των σημείων Μ που ικανοποιούν ταυτόχρονα τις δύο συνθήκες:     ΜΒ =  ΜΓ  και  ΜΑ<ΜΓ
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