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2. ΣΥΝΟΛΟ ΤΙΜΩΝ:    f(Α) = 
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3. ΣΥΜΜΕΤΡΙΕΣ: Για κάθε  
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4. ΣΗΜΕΙΑ ΤΟΜΗΣ ΜΕ ΤΟΥΣ ΑΞΟΝΕΣ: Από την εξίσωση  
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5. ΓΡΑΦΙΚΗ ΠΑΡΑΣΤΑΣΗ: Η γραφική παράσταση έχει εξίσωση 
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 και παριστάνει μία καμπύλη που λέγεται υπερβολή. Αποτελείται από δύο κλάδους  συμμετρικούς ως προς την αρχή των αξόνων. Ανάλογα με το πρόσημο του α έχει τις παρακάτω μορφές.
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6. ΜΟΝΟΤΟΝΙΑ: Η μονοτονία της  f(x)=
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Απόδειξη
i)
Σχόλιο: Η  f  δεν είναι γνησίως φθίνουσα σ’ όλο το 
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 .Είναι γνησίως φθίνουσα κατά διαστήματα.
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[image: image35.wmf]*

¡

 . Είναι γνησίως αύξουσα κατά διαστήματα.
7. ΑΚΡΟΤΑΤΑ: Από τον πίνακα μονοτονίας συμπεραίνουμε ότι 
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[image: image36.wmf]*

¡
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Όταν  η μεταβλητή  x παίρνει πολύ μεγάλες τιμές , αυξανόμενη συνεχώς ,λέμε  ότι «το x τείνει στο +
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Όταν  η μεταβλητή  x  παίρνει πολύ μικρές τιμές , μειούμενη  συνεχώς , λέμε  ότι «το x τείνει στο -
[image: image44.wmf]¥

» ( Συμβολίζουμε  
[image: image45.wmf]x

®-¥

)
	[image: image46.emf]x

x

x

x



	
[image: image47.wmf]·

Όταν η μεταβλητή x παίρνει τιμές πολύ κοντά στο 0, πλησιάζοντας από τα θετικά , λέμε ότι «το x τείνει στο 0 από δεξιά» ( Συμβολίζουμε  
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Όταν η μεταβλητή x παίρνει τιμές πολύ κοντά στο 0, πλησιάζοντας από τα αρνητικά , λέμε ότι «το x τείνει στο 0 από αριστερά» ( Συμβολίζουμε  
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Οι ειδικές συναρτήσεις f(x)=
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Αν τώρα καταστρώσουμε έναν πίνακα τιμών για τις συναρτήσεις  f(x)=
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θα διαπιστώσουμε ότι: (όπως φαίνεται και από τις γραφικές τους παραστάσεις)
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Λέμε ότι ο άξονας χ΄χ  είναι ασύμπτωτος της γραφικής παράστασης , δηλαδή καθώς το x αυξάνεται 

(ή μειώνεται) η γραφική παράσταση  πλησιάζει συνεχώς  τον  χ΄χ  χωρίς να τον τέμνει.
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 Λέμε ότι ο άξονας y΄y  είναι ασύμπτωτος της γραφικής παράστασης , δηλαδή καθώς το x πλησιάζει στο 0

 η γραφική παράσταση  πλησιάζει συνεχώς  τον  y΄y  χωρίς να τον τέμνει.

ΓΕΝΙΚΟ ΣΥΜΠΕΡΑΣΜΑ
Η γραφική παράσταση της συνάρτησης   f(x)=
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 είναι  μία υπερβολή  με κέντρο συμμετρίας την αρχή των αξόνων  και ασυμπτώτους τους άξονες  χ΄χ  και y΄y.
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