
SECTION 1

12 ΠΟΛΥΩΝΥΜΑ ΚΑΙ ΑΡΙΘΜΟΙ
 ΤΩΝ BERNOULLI ΚΑΙ EULER
12.1  Ορισµοί

 Τα πολυώνυµα Bernoulli Bn(x) ορίζονται µε τη σχέση

te
e

B x t
n t

xt

t n

n

n−
= <

=

∞

∑1
2

0
( ) !, p

 Τα πολυώνυµα Euler En(x) ορίζονται µε τη σχέση
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 Οι αριθµοί του Bernoulli Bn και του Euler En είναι αντίστοιχα

 Bn = Bn(0)              και      En = 2nEn(!)          n = 0, 1, 2, …

 B0 = 1 E0 = 1

 B1 = −! E1 = 0

 B2 = % E2 = −1

 B3 = 0 E3 = 0

 B4 = −1/30 E4 = 5

12.2  Ιδιότητες
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Bn'(x) = nBn−1(x), n = 1, 2, …

Bn(x + 1) =  −Bn(x) = nxn−1, n = 0, 1, …

En'(x) = nEn−1(x), n = 1, 2, …

En(x + 1) + En(x) = 2xn, n = 0, 1, …



2 SECTION

Bn(1−x) = (−1)nBn(x), n = 0, 1, …

(−1)nBn(−x) = Bn(x) + xn−1, n = 0, 1, …

En(1−x) = (−1)nEn(x)

(−1)n+1En(−x) = En(x) − 2xn
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